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Montrer que (a1, as,...,ax) = (a1,a2)(az,a3)(as,aq) ... (ag—1,ax).

Quelle est la signature d’un k-cycle?

Calculer la signature des permutations:
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Soit £ = {M € My(R)|Vi, >\, [my;| < 1}.

(a) Montrer que E est stable par multiplication.
(b) Montrer que (3k € R)(VM € E)(|det M| < k).
(¢) En déduire que (VM € E)(|det M| < 1).

Soient ay,...,an, b1,...,b, des réels et p un entier tel que p < n — 1. Calculer le déterminant de la matrice M
de coefficients m;; = (a; + b;)?. (on pourra écrire M comme produit de deux matrices)

Soit u, = A1al + Aeay + ...+ )\paz ou les a; sont des complexes deux a deux distincts, et les \; des complexes
non nuls.
On suppose que lim, ., u = 0 et on veut montrer que pour tout 4, |ai| < 1.

Soit Uy, = (Un; Unt1y- -+ Untp—1), An = (aT,ab, ... ,ag).

e Montrer que pour tout n, U, = M A,, ou M est une matrice indépendante de n.

e Montrer que pour tout 4, la suite (a}'), est combinaison linéaire des suites (wp)n, .., (Untp—1)n-
e Conclure.
agp a; ag e Qp—1
an—-1 ap a1 cee Qp—2
Soit M = : : et P=ag+a1 X +...ap_1 X" L.
as as ... ... aj
ay az ... ... ap

Montrer que det M = Hz;é P(wy) ot wy, = e2™*/™ (considérer M, Q étant la matrice de Van Der Monde des
wk)

Nature des séries Zn>2 NG et Yoo ﬁ+(1)z)n.

™

Nature en fonction de z,y € R de la série Zn>1 o

Nature de la série de terme général u,, = sin 2rv/n* + 1.

On considere >, -, (—=1)"(1 — cos L), avec a > 0.

Déterminer les valeurs de o pour lesquelles la série est

- absolument convergente

- convergente mais non absolument convergente

Soit (uy) une suite & terme strictement positifs telle que

T =1-04 O(%), @ € R;. On veut étudier la
nature de la série Y u,.

(a) Montrer que Mu"“ =1+0(%).

n«

(b) En déduire que la sulte In(n“u,) converge.

(¢) Conclure.

Un —
Soit u,, la suite définie par ug > 0, :1 = Z—'r;

cas de convergence.

ou a,b > 0. Donner la nature de la série Y uy,, et sa somme en



